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Remarque 1. On se place dans l’ensemble économique C Ă pR`qd (d ą 0 fini) et considère
sur cet ensemble deux relations d’ordre:

@px, yq P C2 : x ěC y ô @i ď d, xi ěR yi

@px, yq P C2 : x ąąC y ô @i ď d, xi ąR yi

On suppose que les relations x ěC et x ąąC sont complètes sur C.

Définition 1 (Convexité des préférences). Les préférences (représentées par la relation d’ordre
Á sur C) sont dites convexes ssi

@px, yq P C2 : x „ y ñ @λ P p0, 1q, λx ` p1 ´ λqy Á x „ y

Définition 2 (Monotonie des préférences). Les préférences sont dites monotones ssi

@px, yq P C2 :

#

x ěC y ñ x Á y

x ąąC y ñ x ą y

Définition 3 (Fonction d’utilité). Les préférences sont dites représentées par une fonction
d’utilité ssi

Du : C Ñ R, upxq ěR upyq ô x Á y ^ upxq ąR upyq ô x ą y

Définition 4 (Quasi-convexité). Une application f : Rn ÝÑ Rm (n et m finis et fixés) est
quasi-convexe, ssi

@px, yq P pRn
q
2, @z P rx, ys, fpzq ď maxtfpxq, fpyqu

Théoreme 1. Pour des préférences monotones représentée par une fonction d’utilité u,

Préférences convexes ô u quasi-concave

Démonstration. Pour px, yq P C2 et λ P p0, 1q tels que x „ y,

x „ y ô upxq “ upyq

λx ` p1 ´ λqy Á x p„ yq ô upλx ` p1 ´ λqyq ě upxq “ mintupxq, upyqu “ upyq
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